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Тема 4.  
Комбінації тіл

Урок 7. Підсумковий урок з теми «Комбінації тіл»
РОБОЧИЙ АРКУШ

(моє ім’я)

І. Очікувані результати навчальних досягнень

На уроці ви навчитеся:

1) розпізнавати комбінації геометричних тіл серед об’єктів навколишнього світу;

2) визначати, з яких простих тіл складається складна фігура;

3) зображати комбінації геометричних тіл на рисунках або в 3D-програмі;

4) порівнювати різні комбінації тіл за формою та площею їхніх поверхонь;

5) застосовувати знання для розв’язування практичних задач.

ІІ. Повторення

1.	 Знайдіть діагональ квадрата зі стороною 5 м.

А Б В Г Д

5 м 5 2  м 2 5  м 10 м 15 м

2.	 Якщо R — радіус кола описаного навколо правильного трикутника, r — радіус 
кола, вписаного у правильний трикутник, то відношення R : r = … 

А Б В Г Д
3 : 1 2 : 1 3 : 2 4 : 1 4 : 3

3.	 Бісектриса прямого кута прямокутного трикутника ділить гіпотенузу на частини, від-
ношення довжин яких дорівнює 3: 4. У якому відношенні висота ділить гіпотенузу?

А Б В Г Д

3 : 4 3 2:  9 : 16 2 : 3 1 : 2

12
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4.	 У  трапеції ABCD діагоналі перетинаються в  точці M 
так, що SΔBMC : SΔAMD = 4 : 25, висота BH = 21 см (див. ри-
сунок). Знайдіть висоту трикутника AMD.

А Б В Г Д
6 см 12 см 10 см 7 см 15 см

5.	 Установіть відповідність між кутом прямокутного трикутника (1–3) та градусною 
мірою (А–Д) кута. 
Кут прямокутного трикутника 
1	 AB = 4, BC = 2 2 , ∠A = ?

	 C B

A

4

2	 AK = 3, KC = 9, BK ^ AC, ∠A = ?

	 A K C

B

3 9

3	 AM = 6, AM — бісектриса,  

tg  � �CAM 3
3
, ∠B = ?

	 C B

A

M

Градусна міра кута
А	45°
Б	60°
В	50°
Г	 30°
Д	15°

A D

B C

M

H
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ІІІ. Узагальнення та систематизація вивченого матеріалу

Призма, вписана у циліндр Призма, описана навколо циліндра
1) ABCDE та A1B1C1D1E1 — рівні вписа-
ні багатокутники, радіуси описаних кіл 
для яких є радіусами циліндра.
2) Висота h призми, яка сполучає цен-
три кіл, описаних навколо основ, нале-
жить осі циліндра.

1) ABCDE та A1B1C1D1E1  — рівні описані 
багатокутники, радіуси вписаних кіл для 
яких є радіусами циліндра.
2) Бічні грані призми, описаної навколо 
циліндра, є дотичними до циліндра. 
3) Висота h призми, яка сполучає центри 
кіл, вписаних в  основи, належить осі ци-
ліндра.

O1

B1 C1

D1
A1

E1

h

O
A

B C

D
E

O1

C1
L1 M1

D1

E1P1A1

K1

B1

N1

r

r
O

A P E
N

D

MC
L

B

K

Піраміда, вписана в конус Піраміда, описана навколо конуса
1) ABCDE— вписаний багатокутник, та-
кий, що радіус описаного навколо нього 
кола є радіусом основи конуса.
2. Висота h піраміди, яка сполучає вер-
шину з центром кола, описаного навко-
ло її основи, належить осі конуса.

1) ABCDEF — описаний багатокутник, та-
кий, що радіус вписаного кола є  радіусом 
конуса.
2) Висота h піраміди, яка сполучає верши-
ну з  центром кола, вписаного у  її основу, 
належить осі конуса.
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Призма, вписана у сферу Призма, описана навколо сфери
1) Точка O є центром сфери і рівновідда-
лена від вершин призми.
2) Точка O — середина висоти призми 
O1O2.
3) A1B1C1D1, A2B2C2D2 — рівні вписані ба-
гатокутники.

1) Точка O є центром сфери і рівновіддале-
на від граней призми.
2) Точка O — середина висоти призми O1O2.
3) ОО1 ^ А1В1С1D1, ОО2 ^ А2В2С2D2, 
OK ^ A1A2B2B1, OL ^ B1B2C2C1, 
OM ^ C1C2D2D1, ON ^ D1D2A2A1.
4) A1B1C1D1, A2B2C2D2 — рівні описані бага-
токутники.

Піраміда, вписана у сферу Піраміда, описана навколо сфери
1) Точка O — центр сфери, рівновідда-
лена від вершин піраміди.
2) Точка О належить SH, яка є висотою 
піраміди. 
3) ABCD — вписаний багатокутник.

1) Точка O — центр сфери, рівновіддалена 
від граней піраміди.
2) ОР ^ (АВС), ОК ^ (ABS), OL ^ (BSC), 
OM ^ (CDS), ON ^ (ADS).
3) ABCD — описаний багатокутник.
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Циліндр, вписаний у сферу Циліндр, описаний навколо сфери
1) Точка O — центр сфери є серединою 
O1O2, — осі циліндра. 
2) Осьовий переріз  — прямокутник 
A1A2B2B1, вписаний у  коло з  центром 
у точці O.

1) Точка O  — центр сфери є  серединою 
O1O2, — осі циліндра. 
2) Осьовий переріз  — квадрат A1A2B2B1, 
описаний навколо кола з центром у точці O.

Конус, вписаний у сферу Конус, описаний навколо сфери
1) Точка О — центр сфери належить SH.
2) SH — висота конуса.
3) Осьовий переріз — рівнобедрений три­
кутник ASB, вписаний у коло з центром 
O.

1) Точка О — центр сфери належить SH.
2) SH — висота конуса.
3) Осьовий переріз — рівнобедрений три-
кутник ASB, описаний навколо кола з цен-
тром O.
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Зрізаний конус,  
вписаний у сферу

Зрізаний конус,  
описаний навколо сфери

1) Точка О — центр сфери — належить 
О1О2 осі конуса. 
2) Осьовий переріз — рівнобічна трапе-
ція A1A2B2B1, вписана в коло з центром O.

1) Точка О  — центр сфери  — належить 
О1О2 осі конуса. 
2) Осьовий переріз  — рівнобічна трапеція 
A1A2B2B1, описана навколо кола з центром O.

IV. Розв’язання практичної задачі

Як я вирішую певну проблему?

Задача. Труба з діаметром АВ = 100 мм за допо-
могою конусоподібного переходу з’єднана 
з трубою, яка має діаметр CD = 200 м (див. 
рисунок). Знайдіть довжину ВС конусопо-
дібного переходу, якщо в осьовому перерізі 
конічної поверхні кут між твірними дорів-
нює 60°.

O

B

C

A

D

1
0

0
м

м

2
м

м
0

060°
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V. �Підсумкова самостійна робота з теми: «Комбінації тіл» 

Варіант 1

1.	 В основі прямої призми лежить прямокутний трикутник із катетами 5 см і 12 см. 
Знайдіть діаметр основи циліндра, який описаний навколо даної призми.

А Б В Г Д
13 см 14 см 15 см 16 см 17 см

2.	 Бічне ребро правильної трикутної піраміди та сторона основи відповідно дорівню-
ють 5 см і 6 см. Знайдіть твірну конуса, вписаного в піраміду.

А Б В Г Д
2 см 3 см 4 см 5 см 6 см

3.	 Якщо радіус сфери, вписаної в куб, дорівнює 2 см, то площа поверхні куба дорів-
нює:

А Б В Г Д
8 см2 64 см2 80 см2 96 см2 100 см2

4.	 Якщо пряма призма з бічним ребром 16 см описана навколо сфери, то радіус сфе-
ри дорівнює … .

А Б В Г Д
4 см 5 см 8 см 10 см 16 см

5.	 Сторони основи прямої трикутної призми дорівнюють 3 см, 4 см і 5 см. У цю приз-
му вписано сферу. Чому дорівнює радіус сфери?

А Б В Г Д
1 см 2 см 2,5 см 3 см інша відповідь
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6.	 Діагональ правильної чотирикутної призми дорівнює d і утворює з площиною ос-
нови кут φ. Знайдіть площу бічної поверхні циліндра, описаного навколо призми.

А Б В Г Д

� �d2 2sin  � �d2 2cos  1
2

22� �d sin  1
2

22� �d cos  2 22� �d sin  

7.	 Апофема правильної трикутної піраміди дорівнює 18 см, а двогранний кут піра-
міди при ребрі основи становить 60°. Знайдіть радіус сфери, вписаної в піраміду.

А Б В Г Д

9 см 3 3  см 12 см 12 3  см 24 3  см

8.	 У сферу з радіусом r вписано правильну шестикутну призму, більша діагональ 
якої утворює з бічним ребром кут α. Знайдіть сторону основи призми.

А Б В Г Д
2rsinα  2r cosα  r cosα  rsinα  r

9.	 Якщо площа сфери дорівнює 20 см2, то площа повної поверхні циліндра, описано-
го навколо сфери, дорівнює … .

А Б В Г Д
60 см2 40 см2 30 см2 20 см2 10 см2

10.	 У конусі, осьовий переріз якого є рівностороннім трикутником, твірна дорівнює 
10 3  см. Знайдіть радіус сфери, вписаної у конус.

А Б В Г Д

5 см 5 3  см 10 см 10 3  см 20 см



26

11.	 Установіть відповідність між багатогранником (1–3) та  радіусом сфери (А–Д), 
описаної навколо нього.
Багатогранник
1	 ABCA1B1C1 — правильна три-
кутна призма, AC = 6, CC1 = 8.

	

A1

C1

B1

C

A

B

2	 MABC — правильна трикутна 
піраміда, AC = 6, ∠MBO = 30°.

	

B
A

C

M

O
KD

3	 MABCD — правильна чоти-
рикутна піраміда, AB = 24, 
∠MKO = 60°.

	

M

A D

B
C

O K

Радіус сфери, описаної 
навколо багатогранника 
А	4
Б	 2 7
В	 3 7
Г	 10 3
Д	12 3
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12.	 Установіть відповідність між геометричним тілом (1–3) та площею його бічної по-
верхні (А–Д).
Геометричне тіло
1	 Правильна трикутна призма зі 
стороною основи 4 см, вписана 
у циліндр з висотою 3π см.

2	 Правильна чотирикутна піраміда, 
в яку вписано конус із радіусом ос-
нови 1 см та твірною 4π см.

3	 Циліндр з  радіусом основи 6 см, 
який вписано у сферу з діаметром 
4 10  см.

Площа бічної поверхні 
геометричного тіла
А	48π см2

Б	36π см2

В	24π см2

Г	 16π см2

Д	12π см2

13.	 У правильній піраміді висота дорівнює 6 3  дм, а бічне ребро утворює з площи-
ною основи кут 60°. Знайдіть площу повної поверхні конуса, описаного навколо 
піраміди.

Відповідь. 
14.	 Ребра прямокутного паралелепіпеда дорівнюють 4 см, 6 см і 12 см. Знайдіть раді-

ус сфери, описаної навколо даного паралелепіпеда.

Відповідь. 
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Варіант 2

1.	 В основі прямої призми лежить прямокутний трикутник із катетами 9 см і 12 см. 
Знайдіть діаметр основи циліндра, який описаний навколо даної призми.

А Б В Г Д
13 см 14 см 15 см 16 см 17 см

2.	 Бічне ребро правильної трикутної піраміди та сторона основи відповідно дорівню-
ють 5 см і 8 см. Знайдіть твірну конуса, вписаного в дану піраміду.

А Б В Г Д
2 см 3 см 4 см 5 см 6 см

3.	 Якщо діаметр сфери, вписаної в куб, дорівнює 3 см, то площа поверхні куба дорів-
нює … . 

А Б В Г Д
9 см2 54 см2 80 см2 96 см2 100 см2

4.	 Якщо пряма призма з бічним ребром 20 см описана навколо сфери, то радіус сфе-
ри дорівнює … .

А Б В Г Д
4 см 5 см 8 см 10 см 16 см

5.	 Сторони основи прямої трикутної призми дорівнюють 5 см, 12 см і 13 см. У цю 
призму вписано сферу. Чому дорівнює радіус сфери?

А Б В Г Д
1 см 2 см 2,5 см 3 см інша відповідь
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6.	 Діагональ правильної чотирикутної призми дорівнює d і утворює з бічним ребром 
кут φ. Знайдіть площу бічної поверхні циліндра, описаного навколо призми.

А Б В Г Д

� �d2 2sin  � �d2 2cos  1
2

22� �d sin  1
2

22� �d cos  2 22� �d sin  

7.	 Апофема правильної трикутної піраміди дорівнює 18 см, а кут, який вона утворює 
з висотою піраміди становить 30°. Знайдіть радіус сфери, вписаної в піраміду.

А Б В Г Д

9 см 3 3  см 12 см 12 3  см 24 3  см

8.	 У сферу з радіусом r вписано правильну шестикутну призму, більша діагональ 
якої утворює з площиною основи кут α. Знайдіть сторону основи призми.

А Б В Г Д
2r sin α 2r cos α r r sin α r cos α 

9.	 Якщо площа сфери дорівнює 30 см2, то площа повної поверхні циліндра, описано-
го навколо сфери, становить … .

А Б В Г Д
60 см2 45 см2 30 см2 20 см2 10 см2

10.	 У конусі, осьовий переріз якого є рівностороннім трикутником, твірна дорівнює 
10 3  см. Знайдіть радіус сфери, описаної навколо конуса.

А Б В Г Д
5 см 5 3  см 10 см 10 3  см 20 см
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11.	 Установіть відповідність між багатогранником (1–3) та  радіусом сфери (А–Д), 
вписаної у нього. 
Багатогранник
1	 MABCD — чотирикутна піраміда, 

ABCD  — прямокутник, AC  =  12, 
∠MKO = 60°,  ∠AOB = 60°. 

	

M

A D

B
C

O K

2	 MABC — правильна трикутна пі-
раміда, AC = 6, ∠MDO = 60°.

	

B
A

C

M

O
KD

3	 ABCDA1B1C1D1  — пряма призма, 
основа якої рівнобічна трапеція, 
BC = 4, AD = 16.

	

A1

C1

D1

B1

B C

D
A H

Радіус сфери, вписаної 
в багатогранник 
А	1
Б	3
В	4
Г	 2 3
Д	3 2
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12.	 Установіть відповідність між геометричним тілом (1–3) та площею його бічної по-
верхні (А – Д).
Геометричне тіло
1	 Правильна чотирикутна призма, вписа-
на у циліндр із радіусом 1 5 2,  см і висо-
тою 4π см.

2	 Правильна трикутна піраміда, в яку 

вписано конус із радіусом 3
2
 см та твір-

ною 4π см.
3	 Циліндр, висотою 3 см, який вписано 
у сферу з діаметром 73  см.

Площа бічної 
поверхні 
А	6π см2

Б	12π см2

В	18π см2

Г	 24π см2

Д	48π см2

13. 	 У правильній піраміді бічне ребро дорівнює 6 2  дм і утворює з площиною основи 
кут 45°. Знайдіть площу повної поверхні конуса, описаного навколо піраміди.

Відповідь. 
14.	 Ребра прямокутного паралелепіпеда дорівнюють 6 см, 6 см і 7 см. Знайдіть радіус 

сфери, описаної навколо даного паралелепіпеда.

Відповідь. 
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Рефлексія 
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2. 	 Мені найбільше запам’яталося  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                         
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3. 	 Для мене було найцікавішим  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                          
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                     	
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                     	
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                   

4.	 Для мене було найскладнішим  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                         
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                     	
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                     	
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                   

5. 	 Я припустився/припустилася помилки  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                  
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                     	
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                     	
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                   

6. 	 Я хочу повторити, аби краще зрозуміти  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                  
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                     	
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                     	
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                   

7. 	 Поради собі до наступного уроку  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                        
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                     	
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                     	
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .                                                                   



33



34



35



36


