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Тема 3.  
Застосування похідної

Урок 26. Контрольна робота

(моє ім’я)

Варіант 1

1.	 Укажіть рівняння дотичної до графіка функції y = –x2 – 4x + 2 у точці з абсцисою 
x = 1. 

А Б В Г Д
y = 6x – 3 y = –6x + 3 y = –6x – 3 y = –2x + 3 y = –2x – 3

2.	 Укажіть проміжок зростання функції y = –x3 + 6x2 – 9x – 11. 

А Б В Г Д
[0; 4] [–3; 1] [–1; 3] [–3; –1] [1; 3]

3.	 Тіло рухається за законом s(t) = t3 + 3t2, де s — відстань ( у метрах), t — час (у се-
кундах). Знайдіть швидкість тіла (у м/с) через дві секунди після початку руху. 

А Б В Г Д
24 12 9 48 8

4.	 Знайдіть критичні точки функції y = x3 – 6x2 + 9. 

А Б В Г Д

–2; 2 0; 4 3 –4; 4 Критичних 
точок немає

11
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5.	 Укажіть найменше значення функції y
x

x� �
4
2 на проміжку ��� �;0 .

А Б В Г Д
1 2 3 –2 –3

6.	 Укажіть точки екстремуму функції y = 0,5x4 – 2x3. 

А Б В Г Д

xmin = 3 xmax = 3 xmax = 0, xmin = 3 xmax = 3, xmin = 0
точок 

екстремуму 
немає

7.	 В якій точці функція f x x x� � � �sin cos4 68 досягає свого найменшого значення на 

проміжку 0
2
; ��

��
�

��
?

А Б В Г Д

у π
2

 у π
3

 у π
4

 у π
6

 у π
12

 

8.	 На рисунку зображено графік похідної функції y = f(x). 
Користуючись зображенням, укажіть усі точки макси-
муму функції y = f(x).

А Б В Г Д
3; –1 –2; 1 3 –3; 4 –3

9.	 Точка рухається прямолінійно за законом s t t t t( ) � � �
1
4

34 3 , де s — відстань ( у мет­

рах), t — час (у секундах). Визначте прискорення її руху (у м/с) у момент часу t = 3 с. 

А Б В Г Д
39 12 45 48 36

1O

y

1

–4

y f x= (� )

x

–3

2

3
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10.	 На рисунку зображено графік функції y = f(x), 
яка визначена на проміжку (–4; 7). У кожній 
точці цього проміжку існує похідна y f x� �( ) . 
Скільки всього коренів має рівняння � �f x( ) 0  
на проміжку (–4; 7)?

А Б В Г Д
один два три чотири п’ять

11.	 Відомо, що S — площа трикутника, який обмежений віссю абсцис, віссю ординат 
та дотичною до параболи y = x2, яка проходить через точку з абсцисою x = 2. Ука-
жіть правильну нерівність.

А Б В Г Д 
0 1 5� �S ,  1 5 2, � �S  2 2 5� �S ,  2 5 3, � �S  S > 3  

12.	 Число 24 подали у вигляді суми двох додатних доданків таким чином, що добуток 
їхніх квадратів набуває найбільшого можливого значення. Укажіть не менший із 
цих двох доданків. 

А Б В Г Д
15 16 12 20 23

13.	 Знайдіть добуток найбільшого та найменшого значень функції 

f x x x x( ) � � � �
1
3

2 4 63 2  на відрізку [1; 3].

А Б В Г Д

–11 –10 –3 11
3

 11

x

1O

y

1

–4

y f x= ( )

–3

3

3 6
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14.	 На рисунку зображено графік квадратичної функції y = f(x). Серед 
наведених графіків укажіть графік функції y f x� �( ) .

А Б В Г Д

O

y

x O

y

x O

y

x O

y

x O

y

x

15.	 Знайдіть проміжки зростання функції y = 4x3 + 6x2.

А Б В Г Д

[–1; 0]
�� �� ��; 1   

i 0;���� �  �� �� ��; 1  [–1; 1] [–3; 0]

16.	 Установіть відповідність між графіком функцій (1–3) та графіком її похідної (A–Д).
Графіки функції
1 

O

y

x

	 2 

O

y

x

	 3 

O

y

x

Графіки похідної функції 
А 

O

y

x

	 Б 

O

y

x

	 В 

O

y

x

Г 

O

y

x

	 Д 

O

y

x

O

y

x
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17.	 Функції (1–3) поставте у відповідність проміжок (А–Д), на якому функція опукла 
вгору.
Функція
1	 f x x� � � �1
2	 f x x� � � � �4 82

3	 f x x x� � � �10 2 5

Проміжок опуклості функції 
А	 �� � �� �;
Б	 0; � ��� �
В	 ��� ��; 1
Г	 � � ��� �1;
Д	 1; � ��� �

18.	 Установіть відповідність між функцією (1–3) та рівняннями усіх асимптот (А – Д) 
функції. 
Функції

1	 f x x
x

� � � �
�

3 2
1

2	 f x
x

� � �
�
1
12

3	 f x x x
x

� � � � �
�

3 2 1
1

2

Рівняння асимптот
А	x = 1; y = 3x + 5
Б	x = 1; y = 3x – 5
В	x = –1; y = 3
Г	 x = –1; x = 1; y = 0
Д	x = –1; x = 1

19.	 Знайдіть максимум функції y x
x

�
�

2

5
.

Відповідь. 
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20.	 Знайдіть точки екстремуму функції f x x x
x

( ) � �
�

2 7
9

. У відповідь запишіть їхній до-

буток.

Відповідь. 

21.	 Точка рухається прямолінійно за законом s t t t t( ) � � �
1
12

4
3

94 3 2 , де s — відстань (у 

метрах), t — час (у секундах). В який момент часу (у секундах) прискорення точки 
буде дорівнювати 2 м/с²?

Відповідь. 
22.	 Знайдіть найменше значення функції y = 4x3 – 48x на проміжку [1; 4].

Відповідь. 
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Варіант 2

1.	 Укажіть рівняння дотичної до графіка функції y = x2 – 6x – 8 у точці з абсцисою 
x = –1. 

А Б В Г Д
y = –4x – 7 y = –4x –1 y = –8x + 9 y = –8x –9 y = –8x – 1

2.	 Укажіть проміжок зростання функції y = –x3 + 9x2 – 24x + 7. 

А Б В Г Д
[2; 4] [–4; 2] [–2; 4] [–4; –2] [–1; 3]

3.	 Тіло рухається за законом s(t) = t3 + 4t2, де s — відстань (у метрах), t — час (у секун-
дах). Знайдіть швидкість тіла (у м/с) через дві секунди після початку руху. 

А Б В Г Д
56 12 14 26 28

4.	 Знайдіть критичні точки функції y = x4 – 8x2 + 16. 

А Б В Г Д

–2; 2 –2; 0; 2 0; 4 –4; 4 критичних 
точок немає
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5.	 Укажіть найменше значення функції y x
x

� �2 1
2  на проміжку (0; +∞).

А Б В Г Д
1 2 3 –2 –3

6.	 Укажіть точки екстремуму функції y = 1,5x4 – 3x3. 

А  Б В Г Д

xmax = 1,5,  
xmin = 0 xmax = 1,5 xmax = 0,  

xmin = 1,5  xmin = 1,5
точок 

екстремуму 
немає

7.	 В якій точці функція f x x x� � � �27 84 6sin cos  досягає свого найменшого значення 

на проміжку 0
2
; ��

��
�

��
?

А Б В Г Д

у π
2

 у π
3

 у π
4

 у π
6

 у π
12

 

8.	 На рисунку зображено графік похідної функції 
y = f(x). Користуючись зображенням, укажіть 
усі точки мінімуму функції y = f(x).

А Б В Г Д
–3 –5; 3 2 –1; 2 –1

9.	 Точка рухається прямолінійно за законом s t t t t( ) � � �
1
3

3 83 2 , де s — відстань (у мет­

рах), t — час (у секундах). Визначте прискорення її руху (у м/с2) e момент часу t = 6.

А Б В Г Д
18 17 5 6 80

x1O

y

1

–4

y f x= ( )

–3

3

3
6
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10.	 На рисунку зображено графік функції y = f(x), яка 
визначена на проміжку (–3; 6). У кожній точці цього 
проміжку існує похідна y f x� �( ) . Скільки всього ко-
ренів має рівняння � �f x( ) 0  на проміжку (–4; 7)?

А Б В Г Д
один два три чотири п’ять

11.	 Відомо, що S — площа трикутника, який обмежений віссю абсцис, віссю ординат 

та дотичною до параболи y x
=

2

2
, що проходить через точку з абсцисою x = 4. Ука-

жіть правильну нерівність.

А Б В Г Д
0 5� �S  5 7� �S  7 9� �S  9 12� �S  S >12  

12.	 Число 18 подали у вигляді суми двох додатних доданків таким чином, що сума 
їхніх квадратів набуває найменшого можливого значення. Укажіть не більший із 
цих двох доданків. 

А Б В Г Д
4  9  1  8  6

13.	 Знайдіть добуток найбільшого та найменшого значень функції y x x x� � � �2 3 12 23 2  
на відрізку [0; 3].

А Б В Г Д
–14 –18 –36 36 126

1O

y

1

–3

y f x= (� )

x

–3

2

3
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14.	 На рисунку зображено графік квадратичної функції y = f(x). Серед 
наведених графіків укажіть графік функції y f x� �( ) .

А Б В Г Д

O

y

x O

y

x

O

y

x

O

y

x O

y

x

15.	 Знайдіть проміжки зростання функції y x x� � �
1
3

1
2

3 2 .

А Б В Г Д

[–1; 0]
�� �� ��; 1   

i 0;���� �  
� ���� �1;  [0; 1]

��� ��;0   
i 1;���� �  

16.	 Установіть відповідність між графіком функції (1–3) та графіком похідної (A–Д) 
функції. 
Графіки функції
1 

O

y

x

	 2 

O

y

x

	 3 

O

y

x

Графіки похідної функції 
А 

O

y

x

	 Б 

O

y

x

	 В 

O

y

x

Г 

O

y

x

	 Д 

O

y

x

O

y

x
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17.	 Функції (1–3) поставте у відповідність проміжок (А–Д), на якому функція опукла 
вниз.
Функція
1	 f x x x� � � �3 23
2	 f x x x� � � �2 4

3	 f x
x

� � �
�

�
2
1
1

Проміжок опуклості функції 
А	 �� � �� �;
Б	 0; � �� �
В	 ��� ��; 1
Г	 � � �� �1;
Д	 1; � ��� �

18.	 Установіть відповідність між функцією (1–3) та рівняннями усіх асимптот (А–Д) 
функції. 
Функція

1	 f x x
x

� � �
�2 9

2	 f x x x
x

� � � � �
�

3 2 1
3

2

3	 f x x
x

� � � �
�

3 5
3

Рівняння асимптот функції
А	x = 3; y = 3x + 7
Б	x = 3; y = 3x – 11
В	x = –3; y = 3
Г	 x = –3; x = 3; y = 0
Д	x = –3; x = 3

19.	 Знайдіть мінімум функції y x
x

�
�
�

3 1
32

( ) .

Відповідь. 
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20.	 Знайдіть точки екстремуму функції f x x x
x

( ) � �
�

2 6
2

. У відповідь запишіть їхній до-

буток.

Відповідь. 

21.	 Точка рухається прямолінійно за законом s t t t t( ) � � �
4 3

2

12
2
3

3 , де s  — відстань 

(у метрах), t — час (у секундах). В який момент часу (в секундах) прискорення 
точки буде дорівнювати 2 м/с²?

Відповідь. 
22.	 Обчисліть найбільше значення функції y = 2x3 – 9x2 – 24x + 7 на проміжку [–3; 1].

Відповідь.
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Рефлексія



29



30



31



32


